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. SeanF C R” un conjunto cerrado Y C R” un conjunto compacto no vacios y disjuntos
F N K=@.Seqd| || unanorma efR”. Prueba que hay puntas F' y b e K tales que

la—b[l =inf{lx —y|:xeF, yeK}

. Seaf :R? — R el campo escalar definido por:

Xy COSX — X Seny
x2 + y?

S(x,y) = . f(0,0)=0
CalculaD, f(0,0)y Dy £(0,0). ¢, Son las derivadas parciales de segundo ordghadbatinuas
en(0,0)?

. Justifica que hay conjuntos abierfdsc R? con(1,—1,0)eU y V c R3* con(0,—1,0) eV
tales que la funciéf dada por:

F(x,y9,2) = (x+y+z,xy + yz +zx,xy2)

es un difeomorfismo d& sobreV/ .

Seah:R? — R dada pov:(u, v, w) = u + €" + senw y definamog : V — R porg = hoF71,
CalculaVg(0,—1,0).

. Justifica que la ecuacién
xyz+senz—6)—2(x+y+x2y?) =0

define az como funcién implicita déx, y) en un entorno dél, 1), conz(1, 1) = 6. Comprueba
que(l, 1) es un punto critico de la funcién=z (x, y) y estudia si se trata de un maximo relativo,
minimo relativo o punto de silla.

5. ... . .
Utiliza el método de los multiplicadores de Lagran- B
ge para calcular un punt@a, v) (u > 0, v > 0) de

la elipse de ecuacion
(u,v)

2 2
x_+y_:1
a? b2

tal que el segmentd B determinado por la inter-
seccién de la tangente a la elipse en dicho punto
con los ejes coordenados tenga longitud minima.

6. Prueba que todas las normas en un espacio vectorial noigeatimension finita son equivalen-
tes.
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